Primo Esercizio del 9 Gennaio 2007

Studiare la funzione:
F(2,1) :/ (’6&%“(*4)’ —2’ - 1) dt in[l 5]
2

e calcolare: F'(2,5)

Risoluzione:
Visto che:
_ -1 1<t<4
sgn(t —4) _{0 4<t<5
si ha:
8_2/-1 1<t<4
— t _
f(t)_{?) 4<t<5
Siccome:
6
;—2>0¢t<3
si ha:
$-3 1<t<3
f@)y=4 1-% 3<t<4
3 4 <t<5h

In conclusione la funzione integranda ha il seguente diagramma:

2E it

e la funzione integrale, di conseguenza:



F(2,x)

Calcoliamo ora F'(2,5). Risulta:
F.5)= [} (3 =3)dt+ [y (1-§)dt+ [] (3)dt
= [=3t +61In(t)]} + [t — 61n(t)]; + [3t], =

=1-06In(3) +6In(2)

Primo Esercizio del 23 Gennaio 2007

Studiare la funzione:

F(1,2) = /1 (log, (£ + 1) — 1] — 1) dt

e calcolare: F'(1,4)

Risoluzione:
Poiché:
logy(t+1)—1>0=(t+1)>2
si ha:
(1) = —log,(t + 1) 0<t<1
T\ logy(t+1)—2 1<t<4
con:

log,(t+1) —2 =0 per (t +1) =4 ovvero t = 3

La funzione integranda ha quindi la seguente forma:

in[0



itt)

0.2 |

—0.e |

0.8 |

e la funzione integrale é pertanto:

-0.2

-0.E |

-0.8

Calcoliamo ora F'(1,4). Risulta:

F(1,4) = [ (logy(t + 1) — 2) dt =
= i [(E+ D In(t+1) = 3]; =
= ﬁ (—3 + ln(%))

Primo Esercizio del 6 Febbraio 2007

Studiare la funzione:

F(l,z) = /1m (J1 =211 —2) at in [0

e calcolare: F'(1,4)



Risoluzione:

Poiche:
—t 0<t<1
|t_1|_1_{t—2 1<t<4
si ha:
B n—27"-2 0<t<1
f(t)_{|1—2t—2|—2 1<t<4
Siccome:
2t*120:>(t—2)>0
e:
27" <1pert>0
si ha:

—1-27" 0<t<1
f)y=4 —1-2"2 1<t<2
223 2<t<4

Osserviamo che:

2072 _3=0=1t=24log,(3)

Il diagramma della funzione integranda sara dunque:

. L
[ fity

E la funzione integrale pertanto avra la seguente forma:



F(1.x)

Calcoliamo infine F'(1,4). Risulta:

F(1,4) = [2 (-1 - 20-2) dt + [} (202 —3)dt =
I A | t—2 _ 1 ot-2 _

= [ ne J1+[ 3+ g2, =
=t he " nO

4



