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MODULO I

Esercizio 1. Sia f : R→ R una funzione continua periodica di periodo 1. Dimostrare che:

1. esistono infinite coppie (x1, x2) ∈ [0, 1[2 di punti tali che x1 6= x2 e f(x1) = f(x2);

2. esiste x ∈ [0, 1] tale che f(x) = f(x + 1/2).

Esercizio 2. Determinare i massimi e i minimi della funzione

f(x) = 3 sin(x)− 4 sin3(x).

Esercizio 3. Studiare la seguente funzione

f(x) =


arctan( 1

x2 ) se x > 0
π
2

se x = 0

arctan(log |x|) se x < 0.

e disegnarne il grafico. (Svolgere l’esercizio su un foglio a parte).

Esercizio 4. Calcolare ∫ √
1 + exdx.
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MODULO I

Esercizio 1. Sia f : R→ R una funzione continua periodica di periodo 1. Dimostrare che:

1. esistono infinite coppie (x1, x2) ∈ [0, 1[2 di punti tali che x1 6= x2 e f(x1) = f(x2);

2. esiste x ∈ [0, 1] tale che f(x) = f(x + 1/2).

Esercizio 2. Determinare i massimi e i minimi della funzione:

f(x) = 4 cos3(x)− 3 cos(x).

Esercizio 3. Studiare la seguente funzione

f(x) =


arctan(e

1
x ) se x > 0

π
2

se x = 0

arctan(x2) se x < 0.

e disegnarne il grafico. (Svolgere l’esercizio su un foglio a parte).

Esercizio 4. Calcolare ∫
ex cos2(x)dx.
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